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erledigten Knoten finden.
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also O(V') C O(F).
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I1) Hamiltonkreise

Def. Sei GG ein (un-)gerichteter Graph.

Ein Hamiltonkreis (-weg) in G ist ein Kreis (Weg),
der jeden Knoten genau einmal durchlauft.

Ein Graph heiBt hamiltonsch, falls er einen
Hamiltonkreis enthalt.

Sir William Rowan Hamilton lcosian Game / Traveller's Dodecahedron

------

TR el

1805 Dublin — 1865 Dunsink (c) 2002 James Dalgety, The Puzzle Museum
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Die Skelette der vier anderen platonischen Korper auch.
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Beweis. SAT ist NP-schwer [Cook, 1971]
SAT (33 CLIQUE =, VC =, gerHK <, HK  Hi

— ,ldsst sich (in Polynomialzeit) reduzieren auf"
— . ist hochstens so schwer wie"

Was nun?

e Finde Graphenklassen, in denen alle Graphen hamiltonsch sind.

e Finde moglichst groBe Graphenklassen, in denen das Hamiltonkreis-
Problem polynomiell 16sbar ist.
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Satz von Dirac

Satz.

[Chvatal & Bondy]
Sei GG ein ungerichteter Graph mit |V(G)| > 3.
Seien u und v nicht-adjazente Knoten von G mit
deg~(u) + deg-(v) > |V|. Dann gilt:

GG hamiltonsch < G + uv hamiltonsch.
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Satz.

Kor.

[Chvatal & Bondy]
Sei G ein ungerichteter Graph mit |V(G)| > 3.
Seien u und v nicht-adjazente Knoten von G mit
deg~(u) + deg-(v) > |V|. Dann gilt:

GG hamiltonsch < G + uv hamiltonsch.

Sei GG ein ungerichteter Graph mit n := |[V(G)| > 3.
Falls jeder Knoten von GG Grad > n/2 hat, so ist G
hamiltonsch.
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Satz von Dirac

Satz.  [Chvétal & Bondy]
Sei G ein ungerichteter Graph mit |V(G)| > 3.
Seien u und v nicht-adjazente Knoten von G mit
deg~(u) + deg-(v) > |V|. Dann gilt:
GG hamiltonsch < G + uv hamiltonsch.

Kor. Sei GG ein ungerichteter Graph mit n := |V(G)| > 3.
Falls jeder Knoten von GG Grad > n/2 hat, so ist G
hamiltonsch.

Beweis. Probieren Sie'sl!
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